Метод среднего значения

Средним арифметическим n чисел 
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Средним геометрическим n неотрицательных чисел 
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Средним квадратическим n неотрицательных чисел 
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Средним гармоническим n положительных чисел 
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Теорема 1. Среди любых n чисел найдётся по крайней мере одно число, не меньшее их среднего значения, и по крайней мере одно число, не большее их среднего значения.

Теорема 2. Если среди n чисел найдётся число, боль-шее среднего значения всех чисел, то среди них найдётся также число, меньшее среднего значения всех чисел. Справедливо и обратное.

Если ни одно из чисел не превосходит среднее значение всех чисел (или же не меньше среднего значения всех чисел), то все числа равны своему среднему значению.

Теорема 3. Пусть средние значения как чисел 
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Замечание. Все теоремы справедливы для всех средних, только в случае среднего гармонического речь идёт о положительных числах, в случаях среднего квадратического и среднего геометрического – о неотрицательных, в случае среднего арифметического – о любых.

Метод среднего значения из информации, относящейся к среднему значению всех величин, позволяет извлечь инфор-мацию об отдельной величине.
Задача 1. В классе все ученики либо танцуют, либо поют, причём некоторые занимаются и тем, и другим. Известно, что средний рост танцоров превосходит 1,77 м и средний рост певцов превосходит 1,77 м. Верно ли, что средний рост всех учеников класса больше 1,77 м?

Задача 2. Треугольник разрезан на четырёхугольники. Докажите, что по крайней мере в одном четырёхугольнике есть угол, не меньший 120º.
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