Индукция в геометрии

1. Докажите, что если плоскость разбита на части прямыми и окружностями, то получившуюся «карту» можно раскрасить в два цвета так, что «страны», граничащие по дуге или отрезку, будут разного цвета.

2. На сколько частей делят плоскость п прямых в общем положении? (Прямые находятся в общем положении, если любые две из них имеют ровно одну общую точку, но никакие три не пересекаются в одной точке.) 

3. Многоугольник 
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 вписанный. Про все пары его противоположных сторон, кроме одной, известно, что они параллельны. Докажите, что при нечётном n оставшаяся пара сторон тоже параллельна, а при чётном n оставшаяся пара сторон равна по длине.

* * *

4. Триангуляцией многоугольника называют его разбиение на треугольники, обладающее тем свойством, что эти треугольники либо имеют общую сторону, либо имеют общую вершину, либо не имеют общих точек (т. е. вершина одного треугольника не может лежать на стороне другого). Докажите, что треугольники триангуляции можно раскрасить в три цвета так, что имеющие общую сторону треугольники будут разного цвета.

5. На сколько частей делят пространство п плоскостей в общем положении? (Плоскости находятся в общем положении, если любые три из них имеют ровно одну общую точку, но никакие четыре не пересекаются в одной точке.)
_1074280587.unknown

