
Площади 
1. Рассмотрим две прямые, пересекающиеся в точке M. Возьмём на одной из них точки A и 
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, а на другой – точки B и 
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. Докажите, что отношение площадей треугольников MAB и 
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2. Пусть диагонали четырёхугольника ABCD пересекаются в точке E. Докажите, что
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3. Диагонали вписанного четырёхугольника ABCD пересекаются в точке E. Докажите, что
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4. На сторонах BC и CA треугольника ABC взяты точки K и M так, что
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В каком отношении прямая AK делит отрезок BM?



5. Пусть P, K, M и N – середины соответственно сторон AB, BC, CD и DA параллелограмма ABCD. Какую часть ABCD составляет площадь четырёхугольника, ограниченного прямыми AK, BM, CN и DP?


6. В треугольнике ABC известно: 
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. На стороне AB взята точка D так, что 
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7. Диагонали четырёхугольника ABCD пересекаются в точке E. (а) Докажите, что
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(б) Найдите площадь ABCD, если площади треугольников ABC, ACD и AED равны соответственно p, q и r.


8. Докажите, что прямая, делящая пополам и площадь, и периметр описанного около окружности многоугольника, проходит через центр вписанной в этот многоугольник окружности.


9. Точки K и M – середины сторон AD и BC соответственно выпуклого четырёхугольника ABCD. Прямые BK, CK, AM и BM делят четырёхугольник на 7 частей: один четырёхугольник и шесть треугольников. Докажите, что площадь образовавшегося четырёхугольника равна сумме площадей двух треугольников, прилежащих к AB и CD.

* * *


10. На сторонах AB, BC и CA треугольника ABC взяты соответственно точки P, K и M так, что
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Обозначим через D точку пересечения AK и PM. Найдите отношения
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11. На сторонах AB, BC и CA треугольника ABC взяты точки K, L и M соответственно так, что
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Докажите, что площадь треугольника, ограниченного прямыми AL, BM и CK, составляет 
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 часть площади треугольника ABC.

12. Докажите, что отрезок, соединяющий середины диагоналей описанного четырёхугольника, содержит центр вписанной в него окружности.

13. В трапеции ABCD через концы меньшего основания BC проведены параллельные прямые, пересекающие основание AD. Эти две прямые и диагонали AC и BD делят трапецию на части. Докажите, что площадь образовавшегося пятиугольника равна сумме площадей трёх треугольников, прилежащих к сторонам AB, BC и CD.
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