
Неравенство Иенсена


Теорема 1 (неравенство Иенсена). Пусть 
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(Если функция f – вогнутая, то для неё знак в неравенстве Иенсена меняется на противоположный.)

1. Докажите, что теорема 1 равносильна следующему утверждению. Пусть 
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 – произвольные положительные числа, сумма которых равна единице. Тогда
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2. Пусть 
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 – произвольные положительные числа. Тогда
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(неравенство Коши–Буняковского). (Указание. Воспользуйтесь выпуклослью функции 
[image: image24.wmf]2
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3. Докажите неравенство Коши о среднем арифметическом и среднем геометрическом:
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(Указание. Воспользуйтесь вогнутостью функции 
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4. Пусть p, q – положительные числа, причём 
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(неравенство Гёльдера). (Указание. Воспользуйтесь тем, что при 
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 функция 
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* * *


5. Докажите неравенство Коши–Буняковского для произвольных вещественных чисел 
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6. Докажите, что
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(В левой части неравенства стоит так называемое среднее гармоническое чисел 
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7. Докажите, что для любых положительных чисел 
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 справедливо неравенство
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8. Докажите неравенство Минковского:
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(Указание. Воспользуйтесь тем, что функция 
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 – выпуклая. А, кстати, почему?)
_1077256407.unknown

_1077257318.unknown

_1077258401.unknown

_1077259744.unknown

_1077259997.unknown

_1077260011.unknown

_1077260355.unknown

_1077260443.unknown

_1077260115.unknown

_1077260002.unknown

_1077259846.unknown

_1077259863.unknown

_1077259993.unknown

_1077259833.unknown

_1077258859.unknown

_1077259516.unknown

_1077259618.unknown

_1077259457.unknown

_1077258734.unknown

_1077258837.unknown

_1077258719.unknown

_1077257757.unknown

_1077257986.unknown

_1077258079.unknown

_1077257890.unknown

_1077257339.unknown

_1077257407.unknown

_1077257331.unknown

_1077256469.unknown

_1077257298.unknown

_1077257310.unknown

_1077257291.unknown

_1077256416.unknown

_1077256429.unknown

_1077256056.unknown

_1077256084.unknown

_1077256093.unknown

_1077256166.unknown

_1077256072.unknown

_1077255941.unknown

_1077255977.unknown

_1077255880.unknown

