Листок 4

Геометрические построения

Для элементов треугольника АВС будем использовать следующие обозначения:

a, b и с – длины сторон ВС, СА и АВ;

(, ( и ( – величины углов при вершинах А, В и С;

R – радиус описанной окружности;

r – радиус вписанной окружности;
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 – длины медиан, опущенных из вершин А, В и С;
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 – длины высот, опущенных из вершин А, В и С.

Раздел I
Задача 1. Постройте треугольник по трем его сторонам  a, b и с.

Задача 2. Постройте угол, равный данному углу (, одной из сторон которого является данный луч.

Задача 3. Постройте биссектрису данного угла.

Задача 4. а) Разделите данный отрезок пополам.


б) Разделите данный отрезок на четыре равные части.


в)* Разделите данный отрезок на три равные части.

Задача 5. Через данную точку О проведите прямую, перпендикулярную данной прямой а.

[Отдельно разберите два случая: а) точка О лежит на прямой а; б) точка О не лежит на прямой а. 

Сколько раз вы воспользовались циркулем в случае б)? Хватило бы вам двух окружностей? А одной?]

Раздел II
Задача 6. Через вершину данного угла проведите вне его такую прямую, которая со сторонами угла образовала бы равные углы.

Задача 7. Постройте треугольник: 

а) по двум сторонам и углу, лежащему против большей из них; 

б) по двум сторонам и углу, лежащему против меньшей из них.

Задача 8. Постройте прямоугольный треугольник: 

а) по катету и гипотенузе; 

б)* по гипотенузе и острому углу.

Раздел III
Задача 9. Каково геометрическое место точек, удалённых от данной точки на заданное расстояние?

Задача 10. Каково геометрическое место точек, удалённых от данной прямой на заданное расстояние?

Задача 11. Подвижная точка всё время удалена от двух данных точек на одно и то же расстояние; каково соответствующее геометрическое место?

Задача 12. Подвижная точка всё время удалена от двух данных параллельных прямых на одно и то же расстояние; каково соответствующее геометрическое место?

Задача 13. Подвижная точка всё время удалена от двух данных пересекающихся прямых на одно и то же расстояние; каково соответствующее геометрическое место?

Задача 14*. В треугольнике даны две вершины А и В и угол (, противолежащий стороне АВ; такой треугольник определён неоднозначно, так как его третья вершина (вершина угла величины () может перемещаться. Каково геометрическое место третьей вершины?

Раздел IV

Задача 15. Постройте треугольник по а, b, 
[image: image7.wmf]a

m

.

Задача 16. Постройте треугольник по а, 
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Задача 17*. Проведите касательную к данной окружности через данную точку вне окружности.

Задача 18*. Постройте треугольник по а, 
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Задача 19*. Постройте треугольник по а, 
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Задача 20. Даны три прямые. Постройте окружность, которая касается двух первых прямых и центр которой принадлежит третьей прямой.

Задача 21. Даны две пересекающиеся прямые и отрезок длины r. Постройте окружность радиуса r, касающуюся двух данных прямых.

Задача 22. Постройте окружность заданного радиуса, если даны принадлежащая ей точка и касающаяся ее прямая.

Задача 23*. С корабля видны три маяка, положение которых на карте известно. Нанесите на карту положение корабля, если известны углы между отбрасываемыми маяками на корабль лучами света (эти углы можно измерить).

Задача 24. Впишите в данную окружность три равные окружности так, чтобы каждая из них касалась двух других и данной окружности.

Задача 25*. Внутри данного треугольника найдите точку, из которой все три его стороны видны под одним и тем же углом.

Задача 26. Выполните трисекцию площади данного треугольника.

[Эта задача требует отыскания такой точки Х  внутри треугольника АВС, что треугольники ХВС, ХСА и ХАВ равновелики.]
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