
Малая теорема Ферма


Теорема (малая теорема Ферма). Пусть p – простое число, n не делится на p. Тогда
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1. Докажите, что малая теорема Ферма равносильна следующему утверждению. Пусть p – простое число. Тогда
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2. Найдите остаток от деления 
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 на 101.


3. Найдите остаток от деления 
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 на 101.


4. Докажите, что 
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 делится на 1001.


5. Найдите остаток от деления 
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 на 29.


6. Докажите, что 
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 делится на 143.


7. Докажите, что число 
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 – составное.


8. Пусть p – простое число. Докажите, что
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для любых целых a и b.


9. Сумма трёх целых чисел a, b и c делится на 30. Докажите, что 
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 также делится на 30.


10. Пусть p и q – различные простые числа. Докажите, что
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11. (Продолжение) Докажите, что 
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 – чётное число, если 
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. (Здесь 
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 – так называемая целая часть числа x, то есть наибольшее целое число, не превосходящее x.)


12. Пусть p – простое число и a не делится на p. Докажите, что найдётся натуральное число b, для которого
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13. Пусть n – натуральное число, не кратное 17. докажите, что либо 
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, либо 
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 делится на 17.

* * *


14. (Теорема Вильсона) Пусть p – простое число. Докажите, что
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15. Пусть p – простое число, отличное от 3. Докажите, что число 
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 не делится на p.


16. Пусть p – простое число, большее 5. Докажите, что число 
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 делится на p.


17. Докажите, что для любого простого p разность
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делится на p.
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